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 Σελίδα 1 
 
 

Οι βαζικέπ έμμξιεπ ηηπ Γεωμεηοίαπ 
 

Σημείξ: Αοηό πμο δεκ έπεη δηαζηάζεηξ. Τα ζεμεία πανηζηάκμκηαη με θμοθίδεξ 

θαη ζομβμιίδμκηαη με θεθαιαία γνάμμαηα ημο αιθάβεημο.  

 

Γρθεία: Η γναμμή πμο μπμνμύμε κα πανάλμομε με έκακ θακόκα πάκω ζε έκα 

επίπεδμ. Η εοζεία δεκ έπεη ανπή θαη ηέιμξ, απμηειείηαη από άπεηνα ζεμεία 

ηόζμ ποθκά ημπμζεηεμέκα ώζηε κα μεκ έπεη θεκά θαη κα μεκ μπμνμύμε κα 

δηαθνίκμομε δηαδμπηθά ζεμεία θαη μκμμάδεηαη με θάπμημ μηθνό γνάμμα ((ε) , 

(δ)). 

 

Ημιερθεία: Ακ πάκω ζε μηα εοζεία επηιέλμομε έκα ζεμείμ, ε εοζεία 

πωνίδεηαη ζε δύμ εμηεοζείεξ με θμηκή ανπή. Κάζε εμηεοζεία έπεη ανπή αιιά 

δεκ έπεη ηέιμξ. Οκμμάδεηαη με θεθαιαίμ γνάμμα πμο δειώκεη ηεκ ανπή θαη 

μηθνό γνάμμα πμο δειώκεη ηεκ θαηεύζοκζε. 

 

Γρθύγοαμμξ ημήμα: Τμ ημήμα μηαξ εοζείαξ ακάμεζα ζε δύμ ζεμεία μαδί με ηα 

ζεμεία αοηά πμο μκμμάδμκηαη άθνα ημο εοζογνάμμμο ημήμαημξ. Τμ 

εοζύγναμμμ ημήμα έπεη θαη αοηό άπεηνα ζε πιήζμξ ζεμεία.  

 

Γπίπεδξ: Γπηθάκεηα με δύμ δηαζηάζεηξ πμο εθηείκεηαη απενηόνηζηα θαη πάκω 

ζηεκ μπμία μπμνεί κα ακήθμοκ όια ηα ζεμεία μηαξ εοζείαξ. Κάζε εοζεία πμο 

ακήθεη ζε έκα επίπεδμ ημ πωνίδεη ζε δύμ ημιεπίπεδα. Έκα επίπεδμ 

πανηζηάκεηαη ζακ πιάγημ παναιιειόγναμμμ θαη ζομβμιίδεηαη με έκα θεθαιαίμ 

γνάμμα. Από ηνία με ζοκεοζεηαθά ζεμεία δηένπεηαη έκα μμκαδηθό επίπεδμ. 

 

Από δύμ δηαθμνεηηθά ζεμεία δηένπεηαη μία θαη μόκμ μία ερθεία. Έκα 

εοζύγναμμμ ημήμα μπμνεί κα γνάθεηαη θαη με δηαθμνεηηθή ζεηνά ζηα άθνα, γηα 

πανάδεηγμα ημ ημήμα ΑΒ θαη ημ ΒΑ είκαη ίδηα. Οη δύμ εμηεοζείεξ πμο 

μνίδμκηαη ακ πάνμομε έκα ζεμείμ πάκω ζε μηα εοζεία ιέγμκηαη αμηικείμεμεπ 

ημιερθείεπ.  

 

Τη είκαη ε απόζηαζε δύμ ζεμείωκ Α θαη Β , ηη εκκμμύμε με ημ ζύμβμιμ ΑΒ θαη 

ηη μκμμάδμομε μέζμ εκόξ ημήμαημξ ΑΒ; 

Απόζηαζη δύμ ζεμείωκ Α θαη Β ιέγεηαη ημ μήθμξ ημο εοζύγναμμμο ημήμαημξ 

ΑΒ, πμο ηα εκώκεη. 

 

Με ημ ζύμβξλξ ΑΒ εκκμμύμε ηαοηόπνμκα δύμ δηαθμνεηηθά πνάγμαηα: Τμ 

εοζύγναμμμ ημήμα ΑΒ, αιιά θαη ημ μήθμξ αοημύ ημο εοζύγναμμμο ημήμαημξ 
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ΑΒ. Γηα κα λεπωνίζμομε ημ μήθμξ, ζοκήζωξ πνεζημμπμημύμε ημκ ζομβμιηζμό 

(ΑΒ). Αιιά γηα απιμύζηεοζε, ζα γνάθμομε απιά: μήθμξ ΑΒ.  

 

Μέζξ εμόπ ερθύγοαμμξρ ημήμαηξπ ΑΒ μκμμάδμομε ημ ζεμείμ Μ ημο 

ημήμαημξ, πμο απέπεη ελίζμο από ηα άθνα ημο. Οπμημδήπμηε εοζύγναμμμ 

ημήμα ΑΒ έπεη πάκηα έκα μέζμ Μ, πμο είκαη θαη μμκαδηθό. 

 

Τη μκμμάδμομε μνζή, μλεία, αμβιεία, εοζεία, με θονηή, μεδεκηθή, πιήνε 

γωκία; Να θαηαζθεοάζεηε ακηίζημηπμ ζπήμα γηα θάζε πενίπηωζε.  

Οοθή ιέγεηαη ε γωκία ηεξ μπμίαξ ημ μέηνμ ηζμύηαη με 90o. 

Ονεία ιέγεηαη θάζε γωκία ηεξ μπμίαξ ημ μέηνμ είκαη μηθνόηενμ από 90μ.  

Αμβλεία ιέγεηαη θάζε γωκία ηεξ μπμίαξ ημ μέηνμ είκαη μεγαιύηενμ από 90μ. 

Γρθεία ιέγεηαη ε γωκία ηεξ μπμίαξ ημ μέηνμ ηζμύηαη με 180μ. 

Μη κροηή ιέγεηαη θάζε γωκία ηεξ μπμίαξ ημ μέηνμ είκαη μεγαιύηενμ από 180μ 

θαη μηθνόηενμ από 360μ. 

Μηδεμική ιέγεηαη ε γωκία ηεξ μπμίαξ ημ μέηνμ ηζμύηαη με 0μ .  

Πλήοηπ ιέγεηαη ε γωκία ηεξ μπμίαξ ημ μέηνμ ηζμύηαη με 360μ . 

 

 

Πμηεξ γωκίεξ μκμμάδμκηαη εθελήξ θαη πμηεξ δηαδμπηθέξ;  

Γθενήπ μκμμάδμκηαη δύμ γωκίεξ μη μπμίεξ έπμοκ θμηκή θμνοθή, μία θμηκή 

πιεονά θαη θακέκα άιιμ θμηκό ζεμείμ.  
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 Σελίδα 3 
 
 

Διαδξςικέπ μκμμάδμκηαη ηνεηξ ή πενηζζόηενεξ γωκίεξ, ακ θάζε μία από αοηέξ 

είκαη εθελήξ με μία ημοιάπηζημκ από ηηξ οπόιμηπεξ γωκίεξ. 

 
 

Γθελήξ     Δηαδμπηθέξ 

  

Πμηεξ γωκίεξ μκμμάδμκηαη ζομπιενωμαηηθέξ, πμηεξ παναπιενωμαηηθέξ θαη 

πμηεξ θαηαθμνοθήκ;  

Σρμπληοωμαηικέπ μκμμάδμκηαη δύμ γωκίεξ πμο έπμοκ άζνμηζμα 90μ .  

 

Παοαπληοωμαηικέπ μκμμάδμκηαη δύμ γωκίεξ πμο έπμοκ άζνμηζμα 180μ .  

 

Καηακξορθήμ μκμμάδμκηαη δύμ γωκίεξ μη μπμίεξ έπμοκ θμηκή θμνοθή θαη μη 

πιεονέξ ημοξ είκαη ακηηθείμεκεξ εμηεοζείεξ.  

 

Πόηε δύμ εοζείεξ είκαη θάζεηεξ, πωξ ζομβμιίδεηαη ε θαζεηόηεηα δύμ 

εοζεηώκ θαη πόηε δύμ εοζύγναμμα ημήμαηα ή δύμ εμηεοζείεξ είκαη θάζεηεξ ; 

 

Δύμ εοζείεξ είκαη κάθεηεπ όηακ μη γωκίεξ πμο ζπεμαηίδμοκ αοηέξ 

ηεμκόμεκεξ, είκαη μνζέξ. 

 

Γηα κα δειώζμομε όηη δύμ εοζείεξ ε1 θαη ε2 είκαη θάζεηεξ πνεζημμπμημύμε ημ 

ζύμβμιμ «      » γνάθμομε ε1        ε2 θαη δηαβάδμομε «ε ε1 είκαη θάζεηε ζηεκ 

ε2».  

 

Δύμ εοζύγναμμα ημήμαηα (ή δύμ εμηεοζείεξ) πμο βνίζθμκηαη πάκω ζε δύμ 

θάζεηεξ εοζείεξ, ιέγμκηαη θάζεηα εοζύγναμμα ημήμαηα (ή θάζεηεξ 

εμηεοζείεξ). 
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Πμηεξ εοζείεξ ιέγμκηαη πανάιιειεξ θαη πμηεξ ηεμκόμεκεξ; Πόηε δύμ 

εοζύγναμμα ημήμαηα είκαη πανάιιεια;  

Δύμ εοζείεξ ημο ίδημο επηπέδμο πμο δεκ έπμοκ θακέκα θμηκό ζεμείμ όζμ θαη 

ακ πνμεθηαζμύκ, ιέγμκηαη παοάλληλεπ.  

 

Δύμ εοζείεξ ημο ίδημο επηπέδμο μη μπμίεξ έπμοκ έκα μόκμ θμηκό ζεμείμ, 

ιέγμκηαη ηεμμόμεμεπ.  

 

Δύξ ερθύγοαμμα ημήμαηα λέγξμηαι παοάλληλα, όηακ βνίζθμκηαη πάκω ζε 

πανάιιειεξ εοζείεξ.  

 

Τη μκμμάδμομε απόζηαζε εκόξ ζεμείμο από μηα εοζεία θαη ηη απόζηαζε δύμ 

πανάιιειωκ εοζεηώκ;  

Απόζηαζη εμόπ ζημείξρ από μια ερθεία, μκμμάδμομε ημ μήθμξ ημο θάζεημο 

εοζογνάμμμο ημήμαημξ από ημ ζεμείμ πνμξ ηεκ εοζεία. 

 

Απόζηαζη δύξ παοάλληλωμ ερθειώμ μκμμάδμομε ημ μήθμξ μπμημοδήπμηε 

ημήμαημξ πμο είκαη θάζεημ ζηηξ δύμ πανάιιειεξ εοζείεξ θαη έπεη ηα άθνα ημο 

πάκω ζε αοηέξ.  

 

Τη είκαη θύθιμξ; Τη μκμμάδμομε αθηίκα ημο θύθιμο; Να θηηάλεηε έκα θύθιμ 

θαη κα πανάλεηε πάκω ημο μηα πμνδή θαη μηα δηάμεηνμ ημο.  

Κύκλξπ ιέγεηαη ημ ζύκμιμ ηωκ ζεμείωκ ημο επηπέδμο ηα μπμία απέπμοκ ηεκ 

ίδηα απόζηαζε (ε μπμία μκμμάδεηαη ακηίμα) από έκα ζηαζενό ζεμείμ ημο 

επηπέδμο ημ μπμίμ μκμμάδεηαη κέμηοξ ηξρ κύκλξρ, εκώ ακηίμα ημο θύθιμο 

μκμμάδεηαη ε απόζηαζε αοηή.  

 

Τη μκμμάδμομε πμνδή, ηη μκμμάδμομε δηάμεηνμ θαη ηη ηόλμ εκόξ θύθιμο;  

Χξοδή είκαη ημ εοζύγναμμμ ημήμα πμο εκώκεη δύμ ζεμεία ημο θύθιμο. 

 

Διάμεηοξπ είκαη ε πμνδή ε μπμία πενκά από ημ θέκηνμ ημο θύθιμο.  

 

Δύμ ζεμεία Α θαη Β ημο θύθιμο, ημκ πωνίδμοκ ζε δύμ μένε, πμο ημ θαζέκα 

από αοηά ιέγεηαη ηόνξ.  

 

Πμηεξ είκαη μη ζπεηηθέξ ζέζεηξ μηαξ εοζείαξ θαη εκόξ θύθιμο πμο βνίζθμκηαη 

ζημ ίδημ επίπεδμ; 
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Μπμνεί ε εοζεία κα είκαη ηέμμξρζα, δειαδή κα έπεη δύμ θμηκά ζεμεία με ημκ 

θύθιμ θαη κα απέπεη από ημ θέκηνμ ημο απόζηαζε μηθνόηενε από ηεκ αθηίκα. 

Μπμνεί ε εοζεία κα είκαη εθαπηόμεμη, δειαδή κα έπεη έκα αθνηβώξ θμηκό 

ζεμείμ με ημκ θύθιμ θαη κα απέπεη από ημ θέκηνμ ημο απόζηαζε ίζε με ηεκ 

αθηίκα ημο. 

Μπμνεί ε εοζεία κα είκαη ενωηεοική ηξρ κύκλξρ, δειαδή κα μεκ έπεη θακέκα 

θμηκό ζεμείμ με αοηόκ θαη κα απέπεη από ημ θέκηνμ ημο απόζηαζε μεγαιύηενε 

από ηεκ αθηίκα ημο. 

 

Πωξ μνίδεηαη ε επίθεκηνε γωκία , πωξ ημ ακηίζημηπμ ηόλμ ηεξ γηα θονηή θαη 

με θονηή επίθεκηνε  γωκία  , πμημ είκαη ημ μέηνμ ημοξ θαη ηη ηζπύεη γη’ αοηέξ 

θαη ηα ηόλα ημοξ;   

Καηαζθεοάδμομε έκακ θύθιμ (Ο, ν) θαη μηα γωκία, xÔy ηεξ μπμίαξ ε θμνοθή   

ζομπίπηεη με ημ θέκηνμ Ο ημο θύθιμο. Η γωκία αοηή ιέγεηαη επίθεκηνε γωκία. 

 

Ακ ε πιεονά Οx ηεξ γωκίαξ  xÔy  ηέμκεη ημκ θύθιμ ζημ ζεμείμ Α θαη ε 

πιεονά Οy ζημ ζεμείμ Β, ηόηε: 

Τμ ηόλμ ΑΓΒ πμο βνίζθεηαη ζημ εζωηενηθό ηεξ θονηήξ γωκίαξ xÔy ιέγεηαη 

ακηίζημηπμ ηόλμ ηεξ επίθεκηνεξ γωκίαξ xÔy. 
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 Σελίδα 6 
 
 

 Τμ ηόλμ ΑΔΒ πμο βνίζθεηαη  ζημ  εζωηενηθό ηεξ με θονηήξ γωκίαξ  xÔy 

είκαη θη αοηό ακηίζημηπμ ηόλμ  ηεξ με θονηήξ επίθεκηνεξ γωκίαξ xÔy.  

 

Ωξ μέηνμ εκόξ ηόλμο μνίδεηαη ημ μέηνμ ηεξ ακηίζημηπεξ επίθεκηνεξ γωκίαξ, 

δειαδή ημ μέηνμ εκόξ ηόλμο ημ μεηνάμε ζε μμίνεξ. 

 

Σε έκακ θύθιμ ή ζε ίζμοξ θύθιμοξ, δομ ίζεξ επίθεκηνεξ γωκίεξ έπμοκ ίζα  

ακηίζημηπα ηόλα. 

Καη ακηίζηνμθα: 

Σε έκακ θύθιμ ή ζε ίζμοξ θύθιμοξ, δομ ίζα ηόλα έπμοκ ίζεξ ηηξ επίθεκηνεξ  

γωκίεξ. 

 


